
ESERCIZI TEORIA DEI GRUPPI FOGLIO 9

(1) Sia G = Sym(4), H un sottogruppo di ordine 2.
(a) Provare che CG(H) = NG(H);
(b) Mostrare che CG(H) ha ordine 8 o 4;

(2) Sia G ≥ H, X = HG l’insieme dei sottogruppi coniugati ad H.
(a) Mostrare che il coniugio definisce un’azione transitiva di G su

X;
(b) Dimostrare che |X| ≤ |G : H| e che vale = sse H = NG(H);
(c) Mostrare che X è simile a ΩN = {Ng : g ∈ G} ove N = NG(H).

(3) Sia G = 〈(1, 2, 3), (4, 5)〉 ≤ Sym(6).
(a) Provare che G ammette 3 orbite sull’insieme X = {1, . . . , 6}

rispetto all’azione naturale;
(b) Determinare gli stabilizzanti di questa azione;
(c) Provare che xg = x, per ogni x ∈ X sse x = 1G.
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