ESERCIZI TEORIA DI RAPPRESENTAZIONE DEI
GRUPPI FOGLIO 6

(1) Sia A un gruppo abeliano.
(a) Provare che p, : b +— ab definisce un F'A-endomorfismo del
modulo regolare F'A in se
(b) Provare che F'A ¢ un algebra commutativa
(c¢) Nel caso in cui A = C5 x (5 calcolare ker y14, 0(a) = 3 e provare
che € un F A-sottomodulo.
(2) Sia G = C5 = (g) il gruppo ciclico di ordine 5, F' = C il campo
complesso e p, : s — sr,r,s € FG.
(a) Determinare u,(FG) perr=1—g
(b) Dimostrare che r = p(g), p € F[x] € un elemento invertibile di
FG sse ged(z® — 1,p(x)) =1
(¢) Calcolare dim p,(F'G) per r = Zf:o g' al variare di k € N
(d) Sia p(z)q(z) = 2> — 1, r = p(g) e s = q(g). Mostrare che
Imp, < ker pg
(e) Cosa accade se scambio 7 con s?
(f) Provare che ged(p,q) =1 e dedurre che F'G = ker p, @ ker 5
(g) usando il teorema nullita pit rango dedurre che I'mpu, = ker s
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